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Solutions des Exercices | MATH 12° / Inéquations du Second Degré

EX 1) Résoudre les inéquations suivantes:
a) (x2+8)(—x2-5)<0
(x? + 8) est toujours positif.
(—x? = 5) est toujours négatif.
Alors, le produit (x? + 8)(—x2 — 5) est toujours négatif.
S=R

b) x+3x2=>0

x+3x2=x(1+3x)=xBx+1) = x, =0 et x2=—%
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d x?-2x+5<0

A= b? — 4ac a=1 b=-2 ¢=5 = A=4-20=-16<

Ona A<Oeta >0, alorsle trindbme x2 —2x + 5 est toujours positif.
S=0

0

e) -x2+6x>9 = -x2+6x—-9>0
A= b? — 4ac a=-1 b=6 ¢c=-9 = A=36—-36=0
A= 0 -> RACINE DOUBLE

.COMm

L _h_=6_
nERTR T 2T
X | —oo I 400
—x%+6x—9 — i —
5={3}
f) —x24+42x—-7<0
A= b? — 4ac a=-1 b=2 cc=-7 = A=4-28=-24<

Ona A<Oeta <0, alorsle trindbme —x? + 2x — 7 est toujours négatif.
S=R
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EX 2) Résoudre les inéquations suivantes:
a) x+1D)R2x+7)>1—4x
2x+7x+2x+7-14+4x>0 = 2x*+13x+6>0
2x+1D(x+6)>0

Vo §=] 056 U]— = +oo]

Xy =—5 et x, =—6
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b) (x—1)Bx—-1)<6—2x
3x2—x—-3x+1-64+2x<0 = 3x?—-2x—-5<0
Bx-5kx+1)<o0

5 l 5
x=7 et xp=-1 S=]-1;3I
5
X | —oo -1 3 +o00
3x* —2x —5 + — +
) X?+x-12)x-1)<0 = (x+4)x-3)x-1<0
x1=—4,x,=3 et x3=1

(x2+x—-12)(x—1)

S=]—o00;—4] U[1;3]

3x—7> . 3x—7 7> 0
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3x—=—7—-(x+7)(x—-1 3x—7—-(x>—x+7x—7
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—X + + 0 - —
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x—1 — — - ¢ *
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Remarque:
1 est une valeur interdite car
elle annule le dénominateur
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2x—5 x-—6 2x—5 x-—6

e) x—1>x+2 = x—l_x+2>0
Rx-5)x+2)—(x—-6)(x—-1) 0
G- D(x+2) >
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f) < = - <0
x—2 x+1 x—2 x+1
Bx—7x+1)—(x+5x-2)
G2+ 1D =0 O
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—1 et 2 sont des valeurs
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EX 3) On donne f(x) = mx? 4+ 2(m + 1)x + m + 2. Pour quelles valeurs de m, ce
trindme est toujours positif ?
Soit le trindbme ax? + bx + ¢

Si A< 0, le trindme est du signe de a pour tout x .
a=m , b=2(m+1) e c=m+2
a>0 = m>0
A<0 = [2(m+1)]*—4m(m+2)<0
A=[2(m+ 1D])* —4m(m +2) = 4(m?> +2m+ 1) —4m? —8m = 4

On ne peut pas trover les valeurs de m pour que ce trindme soit toujours positif car

A=4>0

EX 4) On donne f(x) = mx? + (m — 1)x + m — 1. Pour quelles valeurs de m, ce
trindme est toujours négatif?
Soit le trindme ax? + bx + ¢
Si A< 0, le trindme est du signe de a pour tout x .

a=m , b=m-1 et c=m-—-1

a<0 = m<O0

A<0 = m—-1)2—-4mm—-1)<0 = m?>—2m+1—4m?+4m<0
= -3m?+2m+1<0

Ap=22—4(=3)(1) =16 [A,=V16=4

—2+4 1 2-4_,
™ME=T e T3 M =TT T

m
-3m?+2m+1

a<0 = m<9o0

1 .
A< 0 = mE]—oo;—g[U]l;+oo[ 3




EX 5) Résoudre le systéme d’'inéquation pour chacun des cas suivants:

X2 =7x4+6>0 x2—x+4>0
a) b)

x2-5x4+6<0 x2-2x—-3<0

a) ¥*-7x+6>0 = (x-1)(x-6)>0 = x€]—o0;1[U]6;+oo[
x2-5x+6<0 = (x-2)x—-3)<0 = x€]2;3[

X €] —00;1[U]6; +oo
x €]2;3]

b)
X’ —x+4>0 = A=-15<0 = x€ R (cetrindme est toujours positif)

x2-2x-3<0 = (@x+1Dx-3)<0 = x€[-1;3]

S =[-1;3]




